Théoréme de Thales (2) : paralléles ?

Rappelons le théoreme de Thalés qui nous a permis de calculer des longueurs dans des
configurations particulieres :

Théoréme de Thalés :
Si deux droites (BM) et (CN) sont sécantes en A et les droites (BC) et (MN) sont
paralléles

alors on a I'égalité suivante :

AB _AC _BC
AM AN MN

Exercice corrigé :

Un peu de logique avant de poursuivre...

Revoyons ces notions : propriété réciproque : contraposée ; propriété caractéristique.

Si P, alors Q.
- Réciproque : Si Q, alors P.
- Contraposée :

Sinon Q, alors non P,

Droites paralléles ?

Contraposée:
elles ne sont
pas paralléles!

Dans cette partie, on ne s'intéresse plus aux calculs de
longueurs. On veut savoir si, connaissant des longueurs,
certaines droites sont paralléles ou non.
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Réciproque du théoréeme de Thales

Réciproque du théoréme de Thalés :
Si

e Les droites (BM) et (CN) sécantes en A
o les points A, M, B et A, N, C sont alignés dans le méme ordre
AM _ AN
AB ~ AC
alors les droites (BC) et (MN) sont paralléles.

A

M

M

B

Attention |'égalité de deux quotients seulement est nécessaire

(idée de la démonstration : les triangles ABC et A'B'C' ont un angle commun et deux
paires de cotés proportionnels. On pourra conclure que les cotés opposés al'angle commun
sont paralléles grace aux propriétés des triangles semblables.)

Exemple 1: Les droites (AB) et (DE) sont-elles paralléles ?
Correction : On sait que :

- Les droites (AE) et (BD) sont sécantes en C.

- Les points 4, C, E et B, C, D sont alignés dans le méme ordre.

Dune part, = = —— =2 20,75
. e par = =-=
une p CE 2,5+1,5 4 !
CB 45 4,5
D'autre part,—— = ——=—=0,75
CD 442 6
CA CB
Alors — = —.
CE  CD

Donc, d'apres la réciproque du théoréme de Thaleés, les droites (AB)

et (DE) sont paralleles.
Exemple 2 : Les droites (DE) et (PR) sont-elles paralleles ?
On sait que :

- Les droites (DP) et (ER) sont sécantes en C.

- Les points D, P, C et E, R, C sont alignés dans le méme ordre.
CD 442 6

*D'une part, —=——=-=15
CP 4 4
Saut ‘r CE _ 25+15 4 16
autre par =—=
P 2,5 2,5
CD CE
Alors — # —
CP ~ CR’

Donc les droites (DE) et (PR) ne sont pas tre paralléles, d'apres la contraposée du
théoréme de Thalés. (si elles |'étaient, I'égalité du théoreme de Thales serait vérifiée)

Juliette Hernando https.//juliettehernando.com Hors du cadre de la classe, aucune reproduction (textes ou
images) ne peut étre faite sans mon autorisation.



https://juliettehernando.com/

